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L’EQUIVALENCE A INTERETS SIMPLES
| —Généralités

Il arrive frequemment que, pour éviter un incident de paietndd’échéance, un client demande a son
fournisseur le report d’'une échéance. Concrétement,céate la requéte, le fournisseur va procéder de deux
facons selon que I'effet est encore en sa possession ou ao8.1& premier cas, il détruit I'effet initial et
établit un nouvel effet d’échéance postérieure. Dans lergkcas, il avance les fonds afin qu’il puisse
honorer le paiement du nouvel effet et matérialise cettiegietr un nouvel effet. Du point de vue du
fournisseur, il s’agit d’accorder un délai supplémentgines’apparente a I'allongement d’un crédit. La valeur
nominale du nouvel effet ne peut évidemment étre égale @ dell’ancien.

Le probléme a résoudre consiste a rechercher, au jour duvel®ment la nouvelle valeur nominale qui,
compte tenu d’un taux d’intérét donnée, rende le nouvet éffaivalenta I'ancien. Pour cela, il suffit
d’égaler les valeurs actuelledes deux effets.

Par exemple, un créancier percoit la méme somme s'il es@ayptaux annuel de 10 % et dans les
mémes conditions, une traite de 90 000 € a 20 jours ou une ttai®0 786,14 € a 51 jours. Il peut donc au
moment de la création de la traite laisser le choix au débi@u dit que les deux effets sont équivalents. En
effet,

~ 20 _ ~ 51 _
90000x (1 0.10x -20) ~ 89500 € et 90786.14(1 0.10x 21.) - 89500 €.

En cas d'impaye, le créancier peut remplacer la traite irdpgar une nouvelle traite de valeur actuelle
commerciale la valeur nominale de la traite impayée, aug@eatiintéréts de retards et d’'une somme en
récupération des commissions et des frais engagés.

Les problemes d’échange d’effets et de report d'échéamcesésolus par la notion d’équivalence. Le
choix de la date d’équivalence est fondamental, il résuite dccord entre les parties ; I'essentiel étant que le
créancier recouvre, le jour de I'escompte, l'intégraliéésa créance.

Il - La notion d’équivalence

1) Equivalence de deux effets
a) Définition
Deux effets sont équivalents a une date déterminée lorstpm, escomptés au méme taux et
dans les mémes conditions a cette date, ils ont la méme \adtuglle commerciale.
SiV; etV sont les valeurs nominales des deux effets ayant respewiviea courin; etn, jours
a compter de la date d’équivalence choisie :
N4t . Not
Vi(1-385) = V=(1- 3o
out est le taux annuel d’escompte.
b) Propriétés
La date d’équivalence doit étre postérieure aux dates dgicnédes deux effets.
La date d’équivalence est unique : si deux effets de valeursmales différentes sont équivalents
a une date donnée, I'équivalence ne peut avoir lieu qu’'a clette.
Si deux effets ont méme valeur nominale, mais des échéaiftieutes, ils ne seront jamais
équivalents.
Si deux effets ont méme valeur nominale et méme échéansentsoujours équivalents.
¢) Remarque
Si la date d’équivalence est postérieure a la date d’écleédinn des effets, la valeur actuelle de
celui-ci est calculée en utilisant la formule de calcul desréts simplesVa, = V(1 + td).
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2) Equivalence de deux groupes d’effets
a) Définition

Deux groupes d’effets sont équivalents & une date donnéscaimptés au méme taux et dans les
mémes conditions a cette date, la somme des valeurs astaettanerciales des effets du premier groupe est
égale a la somme des valeurs actuelles commerciales desdffsecond groupe.

Par exemple : si a une date donnée (date d’équivalenceklesaffets de valeurs nominales
etV, ayant respectivement etn; jours a courir sont équivalents aux trois effets de valearsinalesVs, V4
etVs ayant respectivemeng, ns etns jours a courir, on a:

nlt not n3t n4t n5t

Vi(1-345) +Va(1- 365) = Va(1- 385) + Ve(1- 365) + Vs (1~ 38

out est le taux annuel d’escompte.
b) Exemples

Aujourd’hui un effet de valeur nominale 500 €, ayant 36 jaururir, est équivalent aux deux

effets de valeurs nominales 300 € a 24 jours et 200 € a 54 joler$asix d’escompte est de 10 %. En effet,

36x0.10) _ ~24x0.10 54x0.10\ _
500 (1 36x0.10) —495€ et 300 (1 24x0.10) + 200x (1 24x0.10) _ 405€.

Aujourd’hui les trois effets de valeurs nominales 302 € ad6g, 202 € a 55 jours et 400 € a 71
jours sont équivalents aux deux effets de valeurs nomis@l@<€ a 36 jours et 400 € & 45 jours si le taux
d’escompte est de 10 %.

3) Echéance moyenne
a) Définition
Lorsqu’on remplace plusieurs effets par un effet unique thomaleur nominale est la somme des
valeurs nominales des effets remplacés, I'échéance detligfique est appelée échéance moyenne des effets
remplacés
b) Exemple
L’échéance moyenne des trois effets de valeurs nominal@€ a®6 jours, 200 € & 54 jours et
400 € a 72 jours est 56 jours. En effet,

36x0.10 54x 0.10 _ 72x0.10) _
300x (1 36x0.10) . 200x (1 54x0.10') + 400~ (1 12x0.10) _ g6 €

300+ 200+ 400= 900 et 900 (1 56x0.10Y) _ ggp ¢

360
c) Propriété
L’échéance moyenne est indépendante du taux d’escompéd@tdte d’équivalence. On peut
donc simplifier les calculs en prenant la date d’échéangaréimier effet comme date d’équivalence.

. _ nlt not . _ N3t _
Par exemple, si 0n‘9(1<1 360 +V2<1 360) —V3<1 —360>,avecV3 V1 + Vy, alors en

développant, on obtient successwement

nit N3t nit Not N3t _
V1 Vl 60 +://2 V2 360 =V3—-V3=2- 360’ Vi=== 360 +Vo=5= 360 = V3=~ 360’ Vini1 +Vono = V3n3, et
doncns = 1n+32nz ne dépend pas de

Si on avance la date d’échéancerdeurs dans le temps, alors les nombres de jours d’échéance
deviennenh; — n, n; —netnz — n, et I'équivalence des effets s’éc¥it(n1 — n) + V2(n2 — n) = Vz(nz —n).
En développant et en simplifiant grace a I'égaite= V1 + Vz, on retrouvéV/ing + Vony = V3ns. Le
changement de date d’équivalence n’a donc pas d’effeté&cinéance moyenne.

Il - Exercices

L’escompte utilisé est 'escompte commercial. Les annéascmptées pour 360 jours. Sauf indication
contraire, la date d’équivalence est la date de remplacemen

Les exercices seront résolus en appliquant uniquemenitedtascompte. Dans la pratique, il faudrait
aussi tenir compte des conditions exactes d’escompte.

Exercice 1

Un débiteur a accepté une traite de 1 100 € ayant encore 353aourir. Il demande a son créancier de
la remplacer par une traite a 60 jours. Quelle doit étre lawahominale de cette nouvelle traite ? Taux
d’escompte : 12 %.
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Exercice 2
Le ler septembre, on remplace un effet de 2 250 € au 15 octabrenpeffet au 30 novembre. Quelle est
la valeur nominale du nouvel effet ? Taux d’escompte : 10,20 %

Exercice 3

Le 12 mai, un débiteur qui a accepté trois traites : 880 € au&i1#6 € au 30 juin et 1 280 € au 31
juillet, demande a son créancier de les remplacer par uhweffgue payable le 15 juillet. D’'un commun
accord, créancier et débiteur fixent la date d’équivalenc20 mai. Quelle sera la valeur nominale de I'effet
unique ? Taux d’escompte : 12 %.

Exercice 4
Un créancier et son débiteur se mettent d’accord pour rexaplan effet a 26 jours de valeur nominale
909 € par un effet de 913 € a 42 jours. Calculer le taux d’estemp

Exercice 5

Le 12 octobre, on remplace trois effets : 240 € échéant le Biboe, 360 € échéant le 23 novembre, 480 €
échéant le 20 décembre par un effet unique de 1 075 € échéahhlevembre. Déterminer le taux
d’escompte.

Exercice 6
Aujourd’hui (date retenue comme date d’équivalence), witdar a le choix entre deux modes de
réglement d’une dette, en acceptant :
- soit trois traites : 180 € & 30 jours, 275 € 4 60 jours et 420 € jpOrs ;
- soit deux traites : 480 € & 46 jours et 392 € a 61 jours.
A quel taux d’escompte a été calculée cette équivalence ?

Exercice 7

Le 6 octobre, un débiteur se met d’accord avec son fournigsru remplacer trois traites de 180 €
échéant le 3 novembre, 270 € échéant le 14 novembre, 240 &édb®9 novembre par deux traites de 300 €
échéant le 20 novembre et 393 € échéant le 5 décembre. A guel &té calculé 'escompte pour que ces
deux modalités de paiement soient équivalentes ?

Exercice 8

Un débiteur souhaite remplacer une traite de 378,90 € qoiilghyer dans 75 jours par une traite de
375,30 £.

Quelle sera I'’échéance de cette nouvelle traite ? Taux afegte : 9,8 %.

Exercice 9

Le 9 septembre, on remplace trois traites : 390 € échéantde@émbre, 240 € échéant le 14 novembre,
420 € échéant le 29 novembre par une traite de 1 060 €. Déterfaidate d’échéance de cette traite. Taux
d’escompte : 10 %.

Exercice 10

Le 20 avril, un commercant demande a son fournisseur de aeeple paiement des factures suivantes :
210 € le 4 mai, 369 € le 12 mai, 207 € le 24 mai, 315 € le ler juiB,€& 17 juin par deux versements de
657 € chacun.

Le fournisseur accepte a condition que le premier versetdefb7 € soit effectué le 20 mai. A quelle
date le second versement doit-il étre prévu pour que les si&ies de paiement soient équivalentes le 20 avril
au taux d’escompte de 9,60 % ?

Exercice 11
On remplace un effet de 1 500 € échéant le 20 juillet par un éffel 520 € échéant le 28 aodt. A quelle
date, cette transformation a-t-elle eu lieu ? Taux d’esderhip %.
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Exercice 12
Un commercgant propose, pour le reglement de la méme commaeabe formules de paiement :
- versement de 150 € au moment de I'achat et acceptationidddtives de change d’une valeur
nominale de 150 € chacune, respectivement a 30, 60 et 90dtaiséance ;
- versement de 84 € au moment de I'achat et acceptation detsied de change de méme valeur
nominale, respectivement a 15, 30, 45, 60, 75 et 90 jourhdauce.
Si le taux d’escompte est de 8,50 %, quelle doit étre la valeminale de chacune des traites de la
seconde proposition pour que ces deux types de réglemenit gojuivalents le jour de I'achat ?

Exercice 13
Un matériel (livré deux mois apres la commande) peut étré gaydeux facons différentes :
- au comptant le jour de la livraison ;
- en cing versements : 240 € a la commande, 480 € un mois apréesit@ande, 480 € au moment la
livraison, 600 € un mois apreés la livraison, 750 € deux moresia livraison.
Quel est le montant du paiement au comptant si ces deux medéglément sont équivalents a la date de
la livraison ? Taux d’escompte : 12 %.

Exercice 14
Deux effets peuvent-ils étre a la fois équivalents dansdegpte commercial et 'escompte rationnels ?

Exercice 15
Un commercant qui doit payer trois lettres de change de mé&teevnominaléd/, échéant la premiere
dans 3 mois, la deuxieme dans 6 mois, la troisieme dans 9 s&oiset d’accord avec son créancier pour
remplacer ces trois effets par douze lettres de change de wdleur nominaléX échéant de mois en mois, la
premiére dans un mois.
1) Calculer la valeuK en fonction deV et det, le taux d’escompte, en prenant successivement comme
date d’équivalence :
a) le début du 1er maois,
b) la fin du 6eme mois,
c) la fin du 12eme maois.
2) Application numériqueV =5 000 €t = 6 %. Calculer la valeur d¥ dans chacun des trois cas du 1).

Exercice 16

Le 17 juin, trois effets sont présentés a I'escompte. La bamgmet au porteur, la méme somme pour
chacun d’eux. Sachant que le premier est de 425 € au 15 octeleuxieme de 420 € au 6 ao(t et le
troisieme de 418 €, on demande de déterminer :

1) le taux d’escompte ;

2) I'échéance du troisieme effet ;

3) la date a laquelle ils pourraient étre remplacés par wenpat unique de 1 263 €.
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